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Matematica M_gz-nat

Filiera teoreticd, profilul real, specializarea stiinte ale naturii
» Toate subiectele sunt obligatorii. Se acorda zece puncte din oficiu.
« Timpul de lucru efectiv este de trei ore.
I. TETEL (30 pont)
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1. Adott az (a,,),»1 Szamtani haladvany, amelyben a, + ag = 26. Mutasd ki, hogy a, = 13.
2. Adottak az f, g: R = R, f(x) = x + 2, g(x) = x* — 6 flggvények. Hatdrozd megaz f o g
fuggveny grafikonjanak az Ox tengellyel val6 metszéspontjait!

3. Oldd meg a valés szamok halmazan a 22**1 — 5. 2% + 2 = ( egyenletet!

4. Egy laboratériumban 8 kutat6 dolgozik, akik kozill 5 bioldgus és 3 vegyész. Hanyféleképpen
alakithatok ki olyan 5 kutatobdl all6 kutatocsoportok, akik kozul 2 vegyész?

5. Szamitsd ki tgx, x € (5, ) értékét, ha tudjuk, hogy sinx = 2.

6. Legyen ABC egy egyenld szart haromszog, amelyben AB = AC = 10 és BC = 12. Sz&mitsd
Ki haromszdg koré irt kor sugarat?

Il. TETEL (30 pont)
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a) lgazold, hogy A? + 24 — 2I, = 0,, ahol I, = (1 O).
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b) Oldd meg a det( A — xI,) = 0 egyenletet!
¢) Hatarozd meg az a € R értéket Ugy, hogy B?(a) = 3I,.

1. Adottaz A = ( ) és B(a) = A+ al,,a € R matrix.

2. A (2,o) val6s intervallumon értelmezzik az x oy = xy — 2(x + y) + 6,Vx,y € (2,0)
képlettel egy miiveletet.

a) Mutasd ki, hogy x ey = (x = 2)(y — 2) + 2,Vx,y € (2,2).

b) Hatarozd meg a szimmetrizalhaté elemek halmazat az adott miiveletetre nézve.

c) Oldd meg az x o x o x = 29 egyenletet!
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I1l. TETEL (30 pont)
1. Adott az f: R\{3} = R, f(x) = xzi’;_e fliggvény.
a) Mutasd ki, hogy f'(x) = ZE:;)Vx e R\{3}.
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b) ird fel az f fiiggvény aszimptotajanak egyenletét a +oo -ben!
c) Mutasd ki, hogy f(x) = 14,vx > 3.

1

2. Adottaz f:[1,0) - R, f(x) = T fuggveny.
a) Mutasd ki, hogy ff 1+inx f(x)dx = %

b) Mutasd ki, hogy az f fiiggvény barmely primitiv fiiggvénye szigorGan ndvekvd az
(1, ) intervallumon!

c) Hatarozd meg az a € [1,») értéket gy, hogy [ f(x)dx = In2.
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